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  : استان  مجازي-ارشد كارشناسي

  

  

   7: تشريحي  0: تستي:  سوالات تعداد  1 آناليزحقيقي:  درس نام

   105: تشريحي  0: تستي): دقيقه( آزمون زمان  )11_11_179( )هندسه -جبر-آناليز -درعمليات تحقيق- آناليزعددي( رياضي: درس كد/ تحصيلي رشته

  1 -  يك: سوال سري كد  90تابستان نيمسال: آزمون
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  نمره است  2بارم هر سوال 

 
  مطلوبست تعريف انتگرال لبگ يك تابع مثبت اندازه پذير) الف.1

�نشان دهيد اگر ) ب � :�و Xاندازه شمارشي روي  µو   � � 	 
0,                                            آنگاه   �∞

  
� f dµ � ∑ f�i��

����
   

 
  .قضيه نمايش ريس را بيان كنيد) الف.2

   .ثابت كنيد اندازه صادق در شرايط قضيه نمايش ريس يكتاست) ب

 
���µيك مجموعه انداز پذير با  �بوده و  �يك تابع مختلط و اندازه پذير  بر  �فرض كنبد .3  � ���و   ∞� � �اگر   0 � |�|همواره   و   �  1 .

$#كه طوريوجود دارد  به  %$#"اي مانند ثابت كنيد دنباله & |$#|و   ���)'   و 1 

 ���� � lim$	� #$���         �.   � ت. ه

  

   

 
  :باشد ثابت كنيد -اي از فضاي هيلبرت زير فضاي بسته ,فرض كنيد.4

�هر ) الف & �تجزيه منحصر به فردي مانند  - � ./ 0 1/ 2.دارد كه    & M  12و & M4.  

   مي باشند �به  4,و  ,به ترتيب نزديكترين نقاط   12و  2.) ب

 
:5فرض كنيد . 5 - 	 ,باشد و  -تابعي خطي و پيوسته بر فضاي هيلبرت  6 � "�: 5� � ,نشان دهيد يا  0% � يك فضاي برداري از  4,يا  -

   .بعد يك است

 
  .قضيه نگاشت باز را بيان كنيد)الف . 6

9باشد در اينصورت ثابت كنيد  7بروي  �يك تبديل خطي كراندار يك به يك از  Λدو فضاي باناخ بوده و  7و  �فرض كنيد ) ب : وجود دارد به طوري  0

�Λ;كه; < 9;�;     �� & ��   

 
  .مينكوفسكي را بنويسيد نامساوي هولدر  و) الف. 7 

��Ω=فرض كنيد ) ب � #�باشند به طوري كه Ωتوابع اندازه پذير مثبتي بر  #و  �و   1 < �ثابت كنيد. 1 fd= � gd= < 1
@@
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